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raisonnement mathématique

Question 12

Soit la fonction fn définie pour tout x de R par

fn(x) = xne−x2
, avec n > 2.

On note Cn la courbe représentative de la fonction fn dans un repère orthonormé (O, I, J) du plan.

On note Sn le point de Cn qui a pour abscisse
√

n

2
.

Affirmation VRAI FAUX
A. Pour tout x de R, f ′

n(x) = −2nxne−x2 . X
B. Le maximum de la fonction fn sur R est

√
n
2 . X

C. Pour tout n > 2, S2 ∈ Cn. X
D. Pour tout n > 2, l’axe des abscisses est la tangente à Cn à l’origine du repère. X

Corrigé

— A. FAUX — f ′
n(x) = (nxn−1 − 2xn+1)e−x2

= xn−1(n− 2x2)e−x2 , pas −2nxne−x2 .
— B. FAUX—

√
n/2 est l’abscisse dumaximum, pas sa valeur : le maximum vaut (n/2)n/2e−n/2 (pour

n = 2 : 1/e 6= 1).
— C. VRAI — S2(1; e

−1) et fn(1) = 1ne−1 = e−1 pour tout n : S2 appartient à toutes les courbes.
— D. VRAI — fn(0) = 0 et f ′

n(0) = 0 pour n > 2 : la tangente à l’origine est y = 0, l’axe des abscisses.
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