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Raisonnement mathematique

Question 8

Soit f la fonction définie pour tout z de 0 ; +oo[ par f(z) = In?(z) + In(z).
Soit Cy la courbe représentative de la fonction f dans un repere orthogonal (0, I, J).

La courbe Cy coupe 'axe des abscisses en deux points : A d'abscisse 1 et B d'abscisse xg.

Affirmation VRAI | FAUX
A. Le minimum de la fonction f est _Tl v

B.zg > 1 v
C. Latangente T a C; au point B est paralléle a la droite d’équation y = e — e”. v

D. La fonction F définie pour tout = de |0 ; +oc[ par F(z) = z (In*(z)) —zIn(z) — 2 v
est une primitive de f sur]0; +ool.

Corrigé

— A.VRAI — En posant u = Inz, f = u? + u, trindbme minimal en v = —3 (soit z = e~1/2) avec valeur
11 1

4 2 4-
— B.FAUX = f(z) =Inz(Inz +1) =0 <= Inzx =0o0oulnz = —1,donczg =e !t =1/e < 1.
21 1
— C.VRAI— f/(x) = LJF, donc f/(1/e) = (—2+1)e = —e. Ladroite y = e—ex a pour coefficient
T

directeur —e : T lui est paralléle.

— D.FAUX — F'(z) = Iz 4+ 2lnz —lnz — 1 — 1 = In?2 + Inz — 2 # f(x). Une primitive serait
zln’z —zlnz + .
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