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Remarque préalable

Dans cet énoncé, il y a incompatibilité entre la représentation du patron du premier dé et la formulation « Le
premier dé indique un nombre a I'aide des chiffresde 1 a 6. »

Deux hypothéses sont donc possibles : Pour le premier dé, les faces valent : 1, 2, 2, 3, 4, 6 comme indiqué sur le
patronou 1,2, 3,4, 5, 6 du dé classique comme le sous-entend la formulation.

Premiere hypothese :

Pour le premier dé, les faces valent : 1, 2, 2, 3, 4, 6, soit cinq valeurs possibles. Pour le deuxiéme dé, les faces
valent 2, 2, 3, 3, 3 et 4, soit trois valeurs possibles.
La somme des valeurs de deux dés est donc un nombre compris entre 3 (1 + 2) et 10 (6 + 4) sansle9.

1) Valeur du deuxieme dé

Un joueur a gagné un jeton, si la somme obtenue est un nombre pair différent de 6, c’est-a-dire si la somme
est 4 ou 8 ou 10. Sachant que le premier dé indique « 4 », le deuxiéme dé indiquant un nombre supérieur ou
égal a 2 et inférieur ou égal a 4, la somme ne peut pas étre égale a 4 ou a 10.

Le deuxiéme dé indique donc « 4 »,

(il est possible de s’appuyer sur la ligne « 4 » du tableau de la méthode 2 ci-apreés : seul « 8 » est pair et différent
de 6 et il est dans la colonne du « 4 ».)

2) Probabilité d’obtenir trois jetons
Pour obtenir 3 jetons, il faut obtenir une somme de 6 avec les deux dés.

Méthode 1 : calcul des probabilités

Les combinaisons possibles sont notées de la facon suivante : (premier dé ; deuxiéme dé) soit (2 ; 4), (3 ; 3),
(4, 2) donc la probabilité d’obtenir 6 est la somme des probabilités des éléments élémentaires constituées
par ces paires.

Par exemple, pour P(2 ; 4) , la probabilité est le produit des deux probabilités P1(2) (la probabilité pour le
dé 1 d’obtenir 2) et P2(4) (la probabilité sur le deuxiéme dé d’obtenir 4).

P(sommede 6) = P(2;4) + P(3; 3) + P(4; 2)

P1(2) X P,(4) + Pi(3) X P,(3) + P (4) X P,(2)
3 2

6
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Méthode 2 : analyse de tous les cas
On note dans un tableau les différentes sommes possibles obtenues a partir des lancés des deux dés.

28me gé
2 2 3 3 3 4
lerdé
1 3 3 4 4 4 5
2 4 4 5 5 5 6
2 4 4 5 5 5 6
3 5 5 6 6 6 7
4 6 6 7 7 7 8
6 8 8 9 9 9 10
Il y a 7 possibilités d’obtenir la somme égale a 6 et il y a 36 possibilités différentes donc la probabilité

7
d’obtenir 3 jetons est .
36

Méthode 3 : utilisation d’un arbre de probabilités

Un arbre de probabilités pondéré, constitué de 15 (3 x 5) branches permet également d'obtenir la réponse
mais il est plus difficile a gérer.

3) Probabilité de ne pas obtenir de jetons
On n'obtient pas de jeton si la somme est impaire donc pour les sommes: 3, 5,7 ou 9.

Méthode 1 : calcul des probabilités

P(somme impaire) = P(obtenir 3,5,7 ou 9)
P(somme impaire) = P(1;2) + P(1;4) + P(2;3) + P(3;2) +P(4;3) + P(3;4) + P(6;3) soit:
P(D)XPR2)+P(1)xP(4)+P1(2)xP3)+P(3) xP(2) + P(4) xP,(3)+ P, (3) x B,(4) + P,(6) X P,(3)
_t2 (M@ NIl 3 11 13

6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6
2 1.6 2.3 1. 3 18 1
“ 3736736736736 736 36 36 2

1
6
+ —
La probabilité de ne pas obtenir de jeton est égale a 7-

Méthode 2 : analyse de tous les cas
On note dans un tableau les différentes sommes possibles obtenues a partir des lancers des deux dés.

2eme dé

2 2 3 3 3 3

lerdé

1 3 3 4 4 4 5
2 4 < 5 5 5 6
2 4 4 5 5 5 6
3 5 5 6 6 6 7
4 6 6 7 . 7 8
6 8 8 9 9 9 10

Il y a 18 possibilités d’obtenir une somme impaire et il y a 36 possibilités différentes

18 1
donc la probabilité de ne pas obtenir de jeton estQ =3

Méthode 3 : utilisation d’un arbre de probabilités
(comme indiqué a la question précédente)
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4) Probabilité d’obtenir au moins un jeton.

(obtenir 3 jetons) désigne I'ensemble des couples (nombre du 1¢r dé, nombre du 2¢me dé) qui permettent
de gagner 3 jetons, c'est-a-dire que la somme des deux nombres du couple vaut 6.

(ne pas obtenir de jeton) désigne I'ensemble des couples (nombre du 1¢* dé, nombre du 2¢me dé) qui ne
permettent pas le gain de jeton, c'est-a-dire que la somme des deux nombres du couple est impaire.
(obtenir un seul jeton) désigne I'ensemble des couples (nombre du 1¢r dé, nombre du 2¢me dé) qui
permettent de gagner 1 seul jeton, c'est-a-dire que la somme des deux nombres du couple est paire et
différente de 6.

Ces trois événements sont disjoints et leur réunion est 'ensemble des couples (nombre du 1¢" dé, nombre
du 2¢me dé) que I'on peut obtenir lors d'un lancer des deux dés, soit I'univers €, ensemble des événements
possibles.

Univers Q = (obtenir 3 jetons) w (ne pas obtenir de jeton) w (obtenir un seul jeton).

Méthode 1 : événement contraire

(Obtenir au moins un jeton) est I'événement contraire a I'événement (ne pas obtenir de jeton).

Par conséquent:

1 1
P(obtenir au moins unjeton) = 1 — P (ne pasobtenirdejeton) = 1 — =3

1
La probabilité d’obtenir au moins un jeton est E .

Méthode 2 : calcul de probabilités

Obtenir au moins un jeton correspond a la réunion de deux événements (obtenir un jeton) et (obtenir trois
jetons).

P(obtenir au moins un jeton) = P(obtenir exactement un jeton) + P(obtenir trois jetons)

P(obtenir exactement un jeton) = P(pair différent de 6) = P(somme égale a 4 ou 8 ou 10)
= P(4) + P(8) +P(10) = P((1:3)) + P((2;2)) + P((4;4)) + P((6;2)) + P((6:4))
= P(1) xP,(3) + P (2) X P2(2) + Pi(4) X P,(4) + P(6) X Po(2) + P(6) X P,(4)

1 3 2 B2 1o 5l “dls’ 2 1 1
==X=+4 —=X=+ —X=+=X=+ =X

6°6 6 6 6 6
C3+4+1+2+1 11

36 36
7
et P(obtenir 3 jetons) = 36’ d’aprés la question 2.
7 18
D P(obteni i iet = 4 =
onc P(obtenir au moins un jeton) 6 + 36° 36

1
La probabilité d’obtenir au moins un jeton est de 7

Méthode 3 : analyse de tous les cas
On note dans un tableau les différentes sommes possibles obtenues a partir des lancés des deux dés.

2eme 44

2 2 3 3 3 4

lerdé

1 3 3 4 4 4 5
2 4 4 5 5 5 6
2 4 4 5 5 5 6
3 5 5 6 6 6 7
4 6 6 7 7 7 8
6 8 8 9 9 9 10

Il'y a 18 possibilités d’obtenir une somme paire et il y a 36 possibilités différentes

18 1

donc la probabilité d’obtenir au moins un jeton estg =3
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Méthode 4 : utilisation d’un arbre de probabilités
(comme indiqué a la question 2)

Deuxiéme hypothése

Pour le premier dé, les faces valent : 1, 2, 3, 4, 5, 6, soit six valeurs possibles. Pour le deuxiéme dé, les faces
valent 2, 2, 3, 3, 3 et 4, soit trois valeurs possibles.

La somme des valeurs de deux dés est donc un nombre compris entre 3 et 10.

Le premier dé est un dé « classique » pour lequel chacune des faces est équiprobable.

1
Avec les notations précédentes: P,(1) = P,(2) = P,(3) = P,(4) = P(5) = B(6) = r

Il s’agit donc de garder le méme raisonnement mais les combinaisons changent ainsi que les valeurs de P1(2)
etde P1(5).

1) Valeur du deuxiéme dé

Un joueur a gagné un jeton, si la somme obtenue est un nombre pair différent de 6, c’est-a-dire sila somme
peut étre 4 ou 8 ou 10. Sachant que le premier dé indique « 4 », le deuxiéme dé indiquant un nombre
supérieur ou égal a 2 et inférieur ou égal a 4, la somme ne peut pas étre égale a 4 oua 10.

Le deuxiéme dé indique donc « 4 ».

(il est possible de s’appuyer sur la ligne « 4 » du tableau de la méthode 2 ci-aprés : seul « 8 » est pair et différent
de 6 et il est dans la colonne du « 4 ».)

2. Probabilité d’obtenir trois jetons

Pour obtenir 3 jetons, il faut obtenir une somme de 6 avec les deux dés.

Méthode 1 : calcul des probabilités

Les combinaisons possibles sont notées de la fagon suivante : (premier dé ; deuxiéme dé) soit (2 ;4),(3; 3),
(4, 2) donc la probabilité d’obtenir 6 est la somme des probabilités des éléments élémentaires constituées
par ces paires.
Par exemple, pour P(2 ; 4) , la probabilité est le produit des deux probabilités P1(2) (la probabilité pour le
dé 1 d’obtenir 2) et P2(4) (la probabilité sur le deuxiéme dé d’obtenir 4).
P(sommede 6) = P(2;4) + P(3; 3) + P(4; 2)

= P (2) x P,(4) + P(3) x P,(3) + P (4) X P,(2)

_1 1L#Fin3 12
676 6 6 6 6
, iRt 2 6 _1
(somile 6)\ = e 26 T 38 36 6

Méthode 2 : analyse de tous les cas
On note dans un tableau les différentes sommes possibles obtenues a partir des lancés des deux dés.

2tme dé
2 2 3 3 3 4
lerdé

1 3 3 4 4 4 5

2 4 4 5 5 5 6

3 5 5 6 6 6 7

4 6 6 7 7 7 8

5 7 7 8 8 8 9

6 8 8 9 9 9 10

Il y a 6 possibilités d'obtenir la somme égale a 6 et il y a 36 possibilités différentes donc la probabilité

6 1
d’obtenir 3 jetons —, soit —.
36 6
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Méthode 3 : utilisation d'un arbre de probabilités

Un arbre de probabilités pondéré, constitué de 18 (3 X 6) branches permet également d’obtenir la réponse
mais il est plus difficile a gérer.

3) Probabilité de ne pas obtenir de jetons
On n’obtient pas de jeton si la somme est impaire donc pour les sommes : 3,5, 7 ou 9.

Méthode 1 : calcul des probabilités

P(somme impaire) = P(obtenir 3,5,7 ou 9)

1 2 1
P(obtenir 3) = P(1;2) = (1) X P(2) = ¢ X ===

P(obtenir 5) = P(1;4) + P(2;3) + P(3; 2) = P,(1) X P,(4) + P,1(2) X B,(3) + P,(3) x P,(2)

P(obtenir 5) = %x% + —;-xg 4 Exgzﬁ__

P(obtenir7) = P(3;4) + P(4;3) + P(S 2) =P (3) x P, (4) + P, 1(4) X P,(3) + P,(5) X P,(2)
1 2

1
P(obt 7)==X—-—+ =X =+ =X = =
(oemr)666666366

P(obtenir 9) = P(5;4) + P(6;3) = P,(5) X P,(4) + P,(6) X P,(3) =
Done B e 1,115 1
onc somme impaire 36 6 3 36 = 5

La probabilité de ne pas obtenir de jeton est égale a % s

a\IH

Méthode 2 : analyse de tous les cas
On note dans un tableau les différentes sommes possibles obtenues a partir des lancés des deux dés.

2tme dé
2 2 3 3 3 4
ler dé
1 3 3 4 4 4 5
2 4 4 5 5 5 6
3 5 5 6 6 6 7
4 6 6 7 7 7 8
5 7 7 8 8 8 9
6 8 8 9 9 9 10
Il y a 18 possibilités d’obtenir une somme impaire et il y a 36 possibilités différentes
3 18 1
donc la probabilité de ne pas obtenir de jeton estg =3

Méthode 3 : utilisation d'un arbre de probabilités
(comme indiqué a la question précédente)

4) Probabilité d'obtenir au moins un jeton

(obtenir 3 jetons) désigne 'ensemble des couples (nombre du 1¢r dé, nombre du 2¢me dé) qui permettent
de gagner 3 jetons, c'est-a-dire que la somme des deux nombres du couple vaut 6.

(ne pas obtenir de jeton) désigne I'ensemble des couples (nombre du 1¢r dé, nombre du 2¢me dé) qui ne
permettent pas le gain de jeton, c'est-a-dire que la somme des deux nombres du couple est impaire.
(obtenir un seul jeton) désigne I'ensemble des couples (nombre du 1¢ dé, nombre du 2t dé) qui
permettent de gagner 1 seul jeton, c'est-a-dire que la somme des deux nombres du couple est paire et
différente de 6.

Ces trois évenements sont disjoints et leur réunion est 'ensemble des couples (nombre du 1¢r dé, nombre
du 2¢me dé) que 'on peut obtenir lors d'un lancer des deux dés, soit 'univers Q, ensemble des événements
possibles.

Univers 2 = (obtenir 3 jetons) w (ne pas obtenir de jeton) w (obtenir un seul jeton).
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Méthode 1 : événement contraire
(Obtenir au moins un jeton) est I'événement contraire a I'événement (ne pas obtenir de jeton).
Par conséquent :
il 1
P(obtenir au moins un jeton) = 1 — P (ne pasobtenir de jeton) = 1 — & Vi

1
La probabilité d’obtenir au moins un jeton est 2"

Méthode 2 : calcul de probabilités

Obtenir au moins un jeton correspond a la réunion de deux événements (obtenir un jeton) et (obtenir trois
jetons).

P(obtenir au moins un jeton) = P(obtenir exactement un jeton) + P(obtenir trois jetons)

P(obtenir exactement un jeton) = P(pair différent de 6) = P(somme égale a 4 ou 8 ou 10)

P(4) + P(8) + P(10)

P((1;3)) + P((Z;2)) + P((4;4) + P((5;3))+ P((6;2)) + P((6;4))

P (1) xP,(3) + P(2) X P,(2) + Pi(4) X P,(4) + P(5) X P,(3) + Py(6) X P,(2) + P1(6) X P,(4)
1 3 1 251 W§ T 3 1 2 1

I

1
6 6 6lvleed %AEHBRe T 576
342+ 1481+ 280 | 12

36 T 36
6
et P(obtenir 3 jetons) = T d’apreés la question 2.
D P(obteni i jet —12+6—18
onc P(obtenir au moins un jeton) = 26 t36= 3¢

1
La probabilité d’obtenir au moins un jeton est de 7

Méthode 3 : analyse de tous les cas
On note dans un tableau les différentes sommes possibles obtenues a partir des lancés des deux dés.

Zéme dé
2 2 3 3 3 4
ler dé
1 3 3 4 4 4 5
2 4 4 5 5 5 6
3 5 5 6 6 6 7
4 6 6 7 7 7 8
5 7 7 8 8 8 9
6 8 8 9 9 9 10
Il y a 18 possibilités d’obtenir une somme paire et il y a 36 possibilités différentes ;
18 1
donc la probabilité d’obtenir au moins un jeton est % = E

Méthode 4 : utilisation d’'un arbre de probabilités
(comme indiqué a la question 2)
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