Exercice Premiere Spécialité - 2020 - Ex 3 : Suites

et Algorithmique Python
Gt

Exercice 3 (5 points)

1. Calculer les termes dindice 3 des suites (u,,) et (v,)-

Uy, Un
—4 0

2 3,5

4 | 5,25
5 16,125

Wl —=o 3

2. On sintéresse aux variations de la suite (u,). Pour cela, on considére la
8xr —

r+1
a. Démontrer que la fonction f est croissante sur [0; +oo|.

fonction f définie sur [0; +oco| par : f(z) =

Sur [0; +o0[, la fonction est dérivable et sur cet intervalle :

8(x+1)—8r—4) 8r+8—-8r+4 12

fl@) = (@+1) T @+ @ty

f'(xz) > 0 car quotient de deux nombres supérieurs a zéro ; la fonction f est donc strictement
croissante sur lintervalle [0; +oo].

b. En déduire la monotonie de la suite (u,,).

De la croissance de la fonction résulte la stricte croissance de la suite (u,,).

3. On considére laffirmation suivante : n pour tout entier n, v, < v, 2.

Camille pense que cette affirmation est vraie alors que Dominique pense

le contraire. Pour les départager, on réalise le programme suivant écrit en

langage Python :

defalgo(): n=0u=-4v=0whileu<vin=n+1u=(8*n-4)/(n+1)v=05*"v+35returnn
Le programme dit que uq; > v1;, donc Dominique a raison.

. 84
Effectivement u,; = 5= 7 et vy = 6,99658203125.
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