Exercice Premiere Spécialité - 2020 - Ex 2 :

A il Dérivation et étude de fonction
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1. On lit sur la figure f(—1) =0et f(1) = 0.
La fonction f est définie sur R par f(x) = 2® + 2> — z — 1. On note f’ la dérivée de f.
2. La fonction polynéme f est dérivable sur R et sur cet intervalle :

fl(z) =32 + 22 — 1.
. 1
3. On sait que f'(x) s’annule pour x = —1 et pour = = 3
Comme f'(z) = 3(x — a)(x — 3), avec a coefficient de 22, « et 3 racines du trindbme, on a :

Flz) =3 (x— é) (x—(~1) =3 <x— %) (x4 1).

On sait que ce trinbme est du signe de a = 3, donc positif sauf dans l'intervalle } -1; 3 [
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La fonction f est donc croissante sauf sur l'intervalle }—1; 3 { ou elle est décroissante (ce

que conforte la figure donnée).
4. Des variations précédentes, on constate que :

e f(x) <0sur|—o0; 1]
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* f(x) >0sur]l; 4o0l.

La fonction d définie sur R par :
d(z) = g(z) = (¢ +1) =2 +2° —2 — 1= f(z)

donne la différence pour deux points d’abscisse z entre leurs images par g et par z — = + 1.
Or les variations précédentes de f montrent que :

- f(z) < 0sur]—oo; 1] ; autrement dit 2% + 2* < = + 1, soit la courbe C, est en-dessous de la
droite d’équation y = = + 1;

- f(z) > 0 sur |1; +oo[ ; autrement dit 2* + 2? > = + 1, soit la courbe C, est au-dessus de la
droite d’équation y = = + 1.

)
% Retrouve des milliers d’ex-

ercices corrigés sur galilee.ac MathALEA



https://galilee.ac/annalesbac
https://galilee.ac/annalesbac
https://coopmaths.fr/alea/

