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Exercice 1 : Automatismes

Question 1. On calcule d'abord le produit (priorité de la multiplication) :

a1 _1x4 1 4 3 4 1
2 2x3 2 6 6 6 6

Réponse A= —%.

Question 2. Avec l'identité remarquable (a — b)? = a? — 2ab + b? :

(-3 =2>-2xaxx3+3>=2"—6x+09.

Réponse

4 points

Question 3. f(—1) = -2 x (—1)243x (—1)+1=—2x1—3+ 1= —4. Réponse[d.]: l'image de —1

est —4.

Question 4. Les solutions de f(z) = 0 sont les abscisses des points d'intersection de la courbe avec
I'axe des abscisses. La courbe coupe cetaxeenz = -3,z = —1,z = 1 etz = 2,dou

S ={-3;—1;1; 2}. Réponse|c.]

Remarque : la réponse b. donne des intervalles (ensemble des solutions de f(z) < 0), la
réponse d. lit 'ordonnée 1,5 du point d'abscisse 0, ce qui n'a pas de rapport avec I'équa-

tion.

Exercice 2

Ip —TA

On rappelle que si A(z4; ya) et B(zs; yz), alors AB (y Y
B— YA

AB =\/(zp —x4)2 + (yp — ya)2.

A
B

1) AD (Z : ;l) soit AD (_32> et DC <_4 B (_2)>, soit DC' <_2).

0—(-3) 3
Les vecteurs AB et DC' ont les mémes coordonnées, donc AB = DC.
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Or AB = DC si et seulement si ABCD est un parallélogramme.
Donc ‘ ABCD est un parallélogramme.

2) Méthode 1: les diagonales. Le repére est orthonormé, on peut calculer des longueurs :
AC? = (4 -4+ (0-1)*=64+1=65 BD?*=(-2—-2)%+ (=3 —4)> =16 +49 = 65.

Donc AC? = BD? et, les longueurs étant positives, AC = BD = /65.

Un parallélogramme dont les diagonales ont la méme longueur est un rectangle, donc
‘ABCD est un rectangle. ‘

Méthode 2 : un angle droit.
BA? = (4-2)°4(1-4)> =449 =13  BC? = (—4-2)4(0-4)> = 364+16 =52  AC? = 65.

Ona BA? 4+ BC? = 13+ 52 = 65 = AC? : d'aprés la réciproque du théoréme de Pythagore, le
triangle ABC est rectangle en B, donc ABC = 90°.

Un parallélogramme qui posséede un angle droit est un rectangle : on retrouve que ABC D est
un rectangle.

Exercice 3 9 points
A
3 B
M

~_ X

-5 -4 -3 F 1 3 4 5 >
W

A
1) M estle milieu de [BC], donc
rp+ac 3+ (=5) yp+yc 3+1
M 2 9 yM 2 2

Donc| M (—1;2)|

2) Onnote G(z¢; yo).Ona M (‘;G +;) et MA (2 _1(_;)), soit M A < 33>, donc %J\ﬂ ( 11).
o 1 _ _

1 ra+1=1 o =0
ngm@{G <:>{G

Yo —2=-1 yo =1

Donc|G(0; 1) |.
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3) E estle milieu de [AC], donc

Tp=——F" = —= et YE =

3
D E(—-=; i
onc <2,0>
4) On calcule les coordonnées de deux vecteurs d'origine B :
B (0N (Y e« BE(2) (2
1-3) \-2 0-3/) \-3)°

Le déterminant de @ <Z> et v (;) est det(u,v) = ad — be. Ici :

det (@,Jﬁ) — (=3) x (=3) — (=2) x <—g> —9-9=0.

Le déterminant est nul, donc les vecteurs BC et BE sont colinéaires (onadailleurs BE = %ﬁ)
lIs ont le point B en commun, donc‘ les points B, G et E sont alignés. ‘

Remarque : G est sur les médianes (AM) et (BE); c'est bien le centre de gravité du triangle, et
ses coordonnées sont les moyennes de celles des sommets :

24+3-5 —-143+1
; =(0;1).
(22328 2t
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