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Exercice 1 6 points

1) Soit M (x; y) un point du plan. M appartient a d; si et seulement si les vecteurs AN et W sont
colinéaires, c'est-a-dire det (AM, 7) = 0.
onadd (*TH etz (° , donc
Yy—95 —6
Med < (z+2)x(-6)—(y—5)x5=0
<— —6x—12—-5y+25=0
— —6x—-5y+13=0
< 6xr+5y—13=0 (on multiplie par — 1)

dy : 6z 45y — 13 =0)

Vérification : 6 x (—2) +5x 5 — 13 = =12+ 25 — 13 = 0, donc A € d,; et le vecteur <_ab> =

(_65> — — dirige bien d;.

2) Onisole y dans I'équation cartésienne :

62 +5y—13=0 < 5y = —6z + 13

6 13 ..
= y=—c2 + = (on divise par 5)
) s . L. 6 13 . . 6
L'équation réduite de d; esty = —gx + = donc son coefficient directeur est | m; = =t

Autre méthode : avec le vecteur directeur ( 56)' onam; = %

5— (~5)
4—2

—— (x+5
lan; BM .
pran. (y—Q)

3) Le vecteur J}TdV ( ) = (10) est un vecteur directeur de dy. Soit M (x; y) un point du

2

Medy — det(B—J\f,B?):O
— (z+5)x2—(y—2)x10=0
e 20 +10— 10y +20=0
<— 2x—10y+30=0

|dy: 20 — 10y +30 =0/ (ou,en divisant par 2 : z — 5y + 15 = 0)

Vérification : 2 x (—=5) — 10 x 2+ 30 =0et2 x5 — 10 x 4 + 30 = 0.
4) On isole y dans I'équation cartésienne de d :

2z — 10y 4+ 30 =0 <= 10y =22z + 30

1 .
= y= +3 (on divise par 10)
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do:y = ! +3
2y = 533
. . 6 1 .
5) Les coefficients directeurs sont m; = ~E et mg = 5 Comme m; # mo, les droites d; et d; ne

sont pas paralléles : elles sont sécantes.

Autre justification : det (7, B?) =5x2—(—6) x 10 =70 # 0, donc les vecteurs directeurs ne
sont pas colinéaires.
Les coordonnées du point d'intersection I vérifient le systéeme

6x +5y —13 =0

1
= - 3
Y 5x+

On remplace y dans la premiere équation :

1
633-1—5(593-1-3) —13=0 = 6x+2+15-13=0

<— Tr+2=0

<:>CL'——2
T
puisy — Lo (2 g 2+105_103
Y=5 7 T 735735 35
2 103
I(-=,=>=2
(-3 %)
e ' 2 103 60 515 455
Ver/ﬁcatlondansd1.6><(—?>+5x¥_ 35+ TR =13.
Exercice 2 4 points

nona it (L7 5)

(y i 3> et v (:2) donc

det <m,7> =z x(=2)—(y+3) x(=5) = =2z + by + 15.

det (W,?) = 224 5y+15

2) M € d si et seulement si AM et o sont colinéaires, c'est-a-dire si et seulement si
— R .
det (AM, 7) = 0. D'apres la question 1:

(d:—2z+5y+15=0
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3) Onremplace les coordonnées de B(3; —2) dans I'équation :
—2x3+5x(-2)+15=-6-10+15=—-1#0.
Les coordonnées de B ne vérifient pas I'équation de d : .
4) Un point de I'axe des ordonnées a une abscisse nulle. On remplace z par 0 dans I'équation de d :

—2x0+5y+15=0 <= b5y =—15
— y=-3

Le point d'intersection de d et de I'axe des ordonnées est le point de coordonnées | (0; —3) |
c'est-a-dire le point A lui-méme (son abscisse est nulle).

Exercice 3 4 points
1) f(z) =0 <= —2?2+z+2=0:trinbmeaveca=—1,b=1,c=2.
A=b —dac=12—4x (1) x2=1+8=9=3%>0.

L'équation admet deux solutions réelles distinctes :

~b—VA —1-3 ~b+VA  —1+3
T = 9 = — =2 et To = 20 = — =—1.
S={-1;2}
Vérification: f(2) = —4+2+2=0et f(-1)=—-1—-14+2=0.
2) On se raméne a une équation du second degré :
flz)=3 <= —2*+2+2=3
«— —2°4+2—-1=0 (onretranche 3)
Aveca=-1,b=1,c=—1:
A=12—4x (1) x(-1)=1-4=-3<0.
L'équation n"admet aucune solution réelle :
S=9g
Exercice 4 6 points

1) On calcule les images de 0:

FO)=0+1)2=-1=0 et g0)=-2x0>-3x0+2=2.
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La courbe C; passe par l'origine du repére et la courbe C; par le point de coordonnées (0; 2). De
plus, f(z) = 2% + 22 a un coefficient de z? positif (parabole tournée vers le haut, comme C;) et
g un coefficient —2 < 0 (parabole tournée vers le bas, comme C5).

‘Cl représente f et (s représenteg‘

2) g(z) = —222 -3z +2aveca = —2,b = —3,c = 2. La forme canonique s'écrit g(z) = a(z—a)*+

avec
o=-to 2 _ 3
22 2x(-2) 4
. 3 9 3
I54 g( 4) ><16 3><<4>+
__9,18,16_2%
8 8 8 8
3\* 25
=2 -
g(z) <:c + 4> + 3
(. . 3 9 25 9 25
Vérification: =2 [ z?> + —o 4+ — | + — = =222 — 32z — = + — = —222 — 32 + 2. On retrouve le
2 16 8 8 8
. 3 25 .
sommet de Cy, de coordonnées (—4 ; 8)' conforme au graphique.

3) a. Unpoint d'abscisse = est commun aux deux courbes si et seulement si f(z) = g(z).

fx)=g(zr) <= (2+1)?-1=-22>-32+2
—= 2?4241 -1=-222 3242
= 2?2+ 20+22°+32-2=0
= 32 +5r-2=0

Les abscisses des points d'intersection sont donc les solutions de|3z% + 5z —2 =01

b. Aveca=3b=5c=—-2:

A=5"—4x3x(-2)=25+24=49="7>>0.

57 — 1
=-2 et T = 5+7:7.
6 6

On calcule les ordonnées avec f (on peut contréler avec g) :

f2) = (1P -1=0 o f<1>=(4>2—1=16—‘3:;

Tr1 =

3 3 9
R 1 2 7
Controle:g(—2):—8+6+2:0etg<3> :—§—1+2:§.

Les courbes C; et C; se coupent en deux points (ce qui est cohérent avec le graphique) :

(—=2;0) et (;,;)

Premiere - Spécialité Mathématiques




