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Calcul Numérique et Littéral - Evaluation 3 - Corrigé

Correction Exercice 1: VRAI ou FAUX (6 points)

Affirmation 1: VRAIE. On met au méme dénominateur (10'2°) :

1 1 1 x 102 1 100 1 99

10118 ~ 10120 — 10118 x 102 10120 _ 10120 ~ 10120 | 10120

Affirmation 2 : FAUSSE. On sait que 16 = 42 = (—4)2. Donc 162 = ((—4)?)~% = (—4)~°. Simplifions
I'expression en utilisant les propriétés des puissances de méme base (—4) :
(—4)72x 1673 x (—=4)5  (=4)72 x (=4)76 x (—4)5
(—4)3 x (—4)-6 - (—4)3+(=6)
(_4)—2—6+5
(—4)—°
(—4)~°
(—4)—°

=1

Or, l'affirmation propose (—4)3 (qui vaut —64). Comme 1 # —64, I'affirmation est
fausse.

Affirmation 3 : VRAIE. Effectuons le calcul :

1 , . \ . L . )
Or = = 0,5. C'est un nombre qui possede une écriture a virgule finie, c'est donc un
nombre décimal.

Affirmation 4 : FAUSSE. La racine carrée d'une somme n’est pas égale a la somme des racines car-

rées (va + b # /a + V/b). Calculons pour vérifier : /20 = /4 x 5 = 2/5 ~ 4,47. Or,
VT7~2,6,v/3~1,7et/10 ~ 3,1. La somme des trois dépasse largement 4,47.

Correction Exercice 2 (6 points)

1. Développer les expressions suivantes :
« A= —(2z — 3)?

A= —[(22)* — 2 x 2z x 3+ 3% (Identité remarquable)
= —(42® — 12z +9)

A=|—42? 4120 - 9
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* B=(2a+3)(a—5)—(1-a)

B = (2d® —10a + 3a — 15) — (12 = 2 x 1 x a + a?)
B = (2a® — Ta — 15) — (1 — 2a + a?)
B =2a*—Ta—15 -1+ 2a — a*

B=
2. Factoriser les expressions suivantes :

* C=2z-5)3x+7)— (5b—x)(2x — 5) On remarque le facteur commun (2z — 5).

2z —5)[Bx+7) — (b —x)]
2z —5)(B3x+7—-5+x)
(2 —5)(4x +2)

C
C
c

Note : On peut aussi factoriser 4x + 2 en 2(2x + 1), donnant 2(2z — 5)(2x + 1).
« D = (2z — 3)% — 2522 C'est une différence de deux carrés : A2 — B2 = (A — B)(A + B), avec
A= (2x — 3) et B = 5z (car (5z)? = 2522).

[(2z — 3) — bz] x [(22 — 3) + 5x]
(2z — 3 — 5x)(2x — 3 + 5x)
(=32 —3)(Tz — 3)

D
D
D

Note : On peut factoriser —3 dans le premier terme : —3(x + 1)(7z — 3).

Correction Exercice 3 (4 points)

On considére E = (x4 1)? — (z + 1)(2x — 3).
1. Développer et réduire E.

E=(2*+2x+1)— (22° — 3z + 22 — 3)
E=a>42r+1— (22> —2—3)
E=2>+22+1-22%+2+3

E=|-243z+4

-1 . ) ) . .
2. Calculer E pour x = ——. Utilisons la forme développée (souvent plus simple pour les fractions
si pas de simplification évidente, mais ici la forme factorisée est aussi rapide). Utilisons la forme
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factorisée trouvée ci-dessous pour changer : Forme factorisée : £ = (z + 1)(—x + 4).

(3 ) (-(3))
06

3. Factoriser E. Le facteur commun est (x + 1).

(z+1)(x+1)— (z+1)(2z — 3)
(x+D[(x+1) — (22 — 3)]
(x+1)(x+1-2x+3)
(x+1)(—z +4)

E
E
E=
E

4. Résoudre £ = 0. On utilise la forme factorisée (équation produit-nul) :
(x+1)(—x+4)=0
Un produit de facteurs est nul si et seulement si I'un au moins des facteurs est nul :

zr+1=0 ou —xz+4=0

r=-1 ou x=4

Lensemble des solutions est S = {—1; 4}.

Correction Exercice 4 (4 points)

Commengcons par simplifier les longueurs des c6tés du rectangle :

« Longueur AB = 8+ 2v2 = A x 2+ 22 =2v2 + 22 = 4/2.
« Largeur BC' = /8 — /2 = 2v/2 — V2 = 1/2 (soit 1/2).

1. Aire du rectangle :

Aire = AB x BC = (4V2) x (V2) =4 x (V2 x V2) =4 x 2 =]8]

8 est bien un nombre entier.
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2. Périmetre du rectangle :
AB + BC)

2 x (
2 x (4V2 + 1V2)
2 x (5v/2)

10v2

p

On retrouve bien le résultat demandé.

3. Longueur de la diagonale : Dans le triangle ABC rectangle en B, d’aprés le théoréme de Pytha-
gore:
AC? = AB? + BC?

AC? = (4v2)? + (V2)?
AC? = (16 x 2) 4 2
AC? =32 +2

AC? = 34

Comme AC est une longueur, AC' > 0, donc AC = 1/34. Léléve a raison.
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