Nombres Complexes - Algébrique - Sujet 2 (1h)
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Exercice 1 4 points

Soit z un nombre complexe non nul. Montrer que les complexes Z; et Z, sont des nombres réels.

1) Z1=z+zZ
2) 7y = Zl_ %% 6 u est un nombre complexe différent de 1 tel que uu = 1
—Uu
Exercice 2 5 points

Pour tout nombre complexe z = z+iy, ol z et y sont des réels, on associe le complexe Z = 22 —4iz+4.

1) Ecrire Z sous forme algébrique en fonction de = et de .
2) Si z est un imaginaire pur, montrer que Z est réel.

3) Laréciproque est-elle vraie?

Exercice 3 5 points
Résoudre dans C ces deux équations en utilisant la méthode de votre choix.
a) —22+8:-25=0
b) 223 —22+2-2=0
6 points

Exercice 4

9 N
On pose P(z) = z* — 323 + §z2 — 3z + 1 ou 2z est un nombre complexe.

1) Montrer que si le complexe « est une racine de P alors il en est de méme pour a et —.
«

2) Calculer P(1 +1).
3) En déduire les solutions dans C de P(z) = 0.
4) Factoriser P(z) sous la forme d'un produit de deux polyndmes de degré 2 a coefficients réels.
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