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DEMONTRER QUE : @

u,, est minorée par 2

Le cours en vidéo
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{ uy=5 et les exercices en version interactive,
= u

=2u,—1 | ., N
Geeucnee | corrigés pas a pas.

n+1

Vidéo et
exercices

Exercice 1 § § 64 % de réussite

Soit (u,) une suite définie pour tout n € N. On souhaite démontrer par
récurrence que cette suite est majorée par 5.

Ecrire la propriété P, a démontrer. Corrigé
interactif

Exercice 2 § 88 % de réussite

Soit (uy,) une suite définie pour tout n € N. On souhaite démontrer par
récurrence que cette suite est minorée par 4.

Ecrire la propriété P, & démontrer. Corrigé
interactif

Exercice 3 § § 68 % de réussite

On considere la suite définie par uy = 2 et, pour tout

n €N, u,1 =2u, — 1.

Démontrer par récurrence que la suite (u,,) est minorée par 2. Corrigé
interactif

O]

Exercice 4 § 84 % de réussite

®

On considere la suite définie par ug = 2 et, pour toutn € N, u, 11 = > + 1.

ES

Démontrer par récurrence que la suite (u,,) est majorée par 2.

Corrigé
interactif
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Exercice 5 § § 74 % de réussite

On considere la suite définie par up = 1 et, pour tout
neNu, 1= u,+2

Démontrer par récurrence que la suite (u,) est majorée par 2.

Exercice 6 § § § 43 % de réussite
On considere la suite définie par u; = 0 et, pour tout
. du, +1
n € N¥, Up+1 = h
3(un — 1
1) Montrer que, pour tout n € N* tel que u,, > 0, up, 1 —1 = M
u, +4

2) Démontrer par récurrence que, pour tout n € N*, 0 < u,, < 1.

3) En déduire que la suite (u,,) est majorée par 1.
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‘ Suite majorée, minorée par récurrence

la|i|ee.aC Corrigé détaillé

Exercice 1

Une suite est majorée par M lorsque, pourtoutn € N, u,, < M.

P,:u,<5H

Exercice 2

Une suite est minorée par m lorsque, pour toutn € N, m < u,,.

Exercice 3
Soit P, : 2 < uy,.
Initialisation. uy = 2 donc 2 < uyg : Py est vraie.

Hérédité. Supposons P, vraie pour un certainn € N: 2 < u,. Alors 4 < 2u,, donc 3 < 2u, — 1 = u,;. Comme
2<3o0ona2<u,, P, estvraie.

Conclusion. P, est vraie et la propriété est héréditaire, donc pour tout n € N, : la suite est minorée par 2.

Exercice 4

Soit P, : u, < 2.

Initialisation. uy = 2 donc uy < 2: P, est vraie.

Hérédité. Supposons u,, < 2 pourun certainn € N. Alors % < 1, donc u—2" +1 <2, cest-a-direu, 11 <2: P11
est vraie.

Conclusion. Par récurrence, pourtoutn € N, : la suite est majorée par 2.

Exercice 5
Soit P, : u, < 2.
Initialisation. uy = 1 < 2: P, est vraie.

Hérédité. Supposons u,, < 2 pourun certainn € N. Alors u,, + 2 < 4 et, la fonction racine carrée étant croissante

sur[0;4o00f, up+2< 4=2s0itu,;1 <2:P,estvraie.

Conclusion. Par récurrence, pour toutn € N, : la suite est majorée par 2.
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Exercice 6

dup +1 — (up +4 3u, — 3 3(u, — 1
1 Siu, > 0,alorsu, +4#0etu,,1 — 1= Un + (un + ): v = (u )
up, + 4 u, +4 u, +4

2) SoitP,:0<wu, <1
Initialisation. u; = 0donc 0 < u; < 1: P, estvraie.
Hérédité. Supposons 0 < u,, < 1 pour un certainn € N*, Alors u,, + 4 > 0 etw, — 1 < 0, donc d'aprés 1),
Upr1 — 1 <0, soitu, 1 < 1.Deplus 4u, +1 > 0,donc u,.1 > 0. Ainsi P, est vraie.

Conclusion. Par récurrence, pourtoutn € N*, | 0 <wu,, <1 |

3) En particulier, pour tout n € N*, u,, < 1: | (up,) est majorée par 1 | (et méme bornée).

Suite majorée, minorée par récurrence : exercices corrigés PDF (Terminale). Ces exercices corrigés montrent comment prouver
qu'une suite est majorée, minorée ou bornée grace a un raisonnement par récurrence. La feuille PDF reprend la rédaction attendue
en Terminale : propriété, initialisation, hérédité et conclusion. Cours en vidéo et exercices interactifs corrigés sur galilee.ac.
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