Rédiger un raisonnement

N

malilee.ac

par récurrence

Exercices corrigés PDF - Terminale

RAISONNEMENT

Le cours en vidéo

g et les exercices en version interactive,
corrigés pas a pas.

85 % de réussite

Exercice 1 §

Combien d'étapes comporte un raisonnement par récurrence ? Nommer
chacune d'elles.

99 % de réussite

Exercice 2 §

Dans quel ordre rédige-t-on les étapes d'un raisonnement par récurrence ?
Préciser en une phrase le réle de chacune.

52 % de réussite

Exercice 3 §8§

On souhaite démontrer par récurrence que, pour tout entiern > 1, 2" > n.
1) Quel est le premier rang a vérifier ? Rédiger l'initialisation.
2) Rédiger I'hérédité. On pourra utiliser que n > 1 implique 2n > n + 1.

3) Conclure.

80 % de réussite

Exercice4 §§

Soit (uy) définie par ugp = 1 et, pour tout n € N, uy 11 = 2uy, + 1.

1) Pour démontrer par récurrence que u, > 0 pour tout n € N, écrire
précisément ce que I'on suppose et ce que I'on doit démontrer
dans I'hérédité.

2) Rédiger la démonstration compléte.
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Rédiger un raisonnement par récurrence Exercices

Exercice 5 § § § 55 % de réussite

Soit (uy) définie par ugp = 1 et, pour tout n € N, up 1 = 2u, — 3.

1) Pour démontrer par récurrence que u,, = 3 — 2"*+1 pour tout n € N,

écrire I'hypothese de récurrence et ce que I'on doit démontrer

W 22 Jea z Corrigé

dans I'hérédité. interactif
2) Rédiger la démonstration compléte.
Exercice 6 §§ 65 % de réussite
Soit (uy) définie par u; = 1 et, pour tout n > 1, up4+1 = 2uy + 1.
1) Démontrer par récurrence que, pour toutn > 1, u, = 2" — 1, en

soignant la conclusion.

Corrigé

2) Un éléve conclut : « La proposition est vraie au rang 1, donc elle est interactif

vraie pour tout n > 1. » Pourquoi cette conclusion est-elle incorrecte ?
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- Rédiger un raisonnement

malilee.ac par récurrence

Corrigé détaillé

Exercice 1

Un raisonnement par récurrence comporte étapes : l'initialisation, I'hérédité et la conclusion.

Exercice 2
1) Initialisation : on vérifie que la propriété est vraie au premier rang ny.
2) Hérédité : on suppose la propriété vraie a un rang n > ng et on démontre qu'elle est vraie aurangn + 1.

3) Conclusion : la propriété est vraie pour tout n > ny.

Ordre : | initialisation, hérédité, conclusion |.

Exercice 3
Notons P, : « 2 > m »,
1) Lepremierrangestn = 1 (etnon 0).2! = 2 > 1, donc P; est vraie.

2) Soitn > 1telque 2™ > n. Alors 2! =2 x 2" > 2n.Orn > 1donne 2n = n+n > n+ 1. Donc
271 > n 4+ 1: P, estvraie.

3) P, estvraie et la propriété est héréditaire, donc | Vn > 1, 2™ > n |

Exercice 4

1) On suppose que, pour un certainn € N, u,, > 0 et on démontre que u,,,1 > 0.

2) Initialisation:ug =1 > 0.
Hérédité : soit n € N tel que u,, > 0. Alors 2u,, > 0,donc u,1 = 2u, +1>1 > 0.
Conclusion: | Vn €N, u, >0 |.

Exercice 5

1) Onsuppose que, pour un certainn € N, u, = 3 — 2"*1 et on démontre que u,,,; = 3 — 2"2.

2) Initialisation:3 — 2! =1 = wy.
Hérédité : soitn € Ntel que u,, = 3 — 2"*1. Alors

Uy =2(3-2""")-3=6-2""7_-3=3-2""

Conclusion : | VneN, u, =3 -2 |

Terminale - Exercices corrigés galilee.ac 3/4



https://galilee.ac/E/1135
https://galilee.ac/E/1135

Rédiger un raisonnement par récurrence Corrigé

Exercice 6

1) Initialisation: 2! — 1 =1 = u;.
Hérédité : soitn > 1telqueu,, = 2" — L. Alorsu,,,; =2 (2" — 1) +1 =271 — 1,
Conclusion : la proposition est vraie au rang 1 et héréditaire, donc | Vn>1, u, =2"—-1]|

2) Elle oublie I'hérédité : la vérité au rang 1 seule ne prouve rien pour les rangs suivants.

Raisonnement par récurrence : exercices corrigés PDF (Terminale). Ces exercices de raisonnement par récurrence en terminale
entrainent a la rédaction : initialisation, hérédité, conclusion. lls montrent comment faire une démonstration par récurrence sur une
suite ou une inégalité, avec un corrigé détaillé en PDF. Cours en vidéo et exercices interactifs corrigés sur galilee.ac.
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